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Annotatsiya:  Ushbu maqolada kvadrat funksiya, uning grafigi, kvadrat 

funksiyaning grafigini chizish va funksiyaning xossalari hamda hosila, darajali va 

murakkab funksiyaning hosilasi, hosila olishdagi furmulalar haqida to‘liq tushunchalar 

yoritilgan. Shuningdek, ushbu mavzularning misollardagi tatbiqi hamda qo‘llanilishi 

keng tahlil qilingan. Qiyin darajadagi misollar, chizmalar va formulalar yordamida 

ishlangan.  

Kalit so‘zlar: parabola, to‘g‘ri to‘rtburchak, koordinatalar sistemasi, yuza, 
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Abstract:  This article covers the complete concepts of quadratic function, its 

graph, graphing of quadratic function and properties of function and derivative, 

derivative of degree and complex function, formulas in derivation. Also, the 

application and application of these topics in examples are widely analyzed. Difficult 

levels are worked out using examples, diagrams and formulas. 
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KIRISH: 𝑦 = 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐  ko‘rinishidagi funksiya kvadrat funksiya deyiladi 

va uning grafigi paraboladan iborat bo‘ladi.  

Umumiy holatda parabolalarning ko’rinishi 
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1. D>0 , a>0  bo‘lganda parabola shoxlari yuqoriga yo’nalgan va ox 

o‘qi bilan ikkita umumiy nuqtaga ega bo‘ladi 

 

 

2. D>0, a<0 bo‘lganda parabola shoxlari pastga yo‘nalgan va ox o‘qi 

bilan ikkita umumiy nuqtaga ega bo‘ladi. 

 

 

 

3. D=0, a>0 bo‘lganda parabola shoxlari yuqoriga yo‘nalgan va ox 

o‘qi bilan faqat bitta umumiy nuqtaga ega bo‘ladi. 

      

 

4. D=0, a<0 bo‘lganda parabola shoxlari pastga yo‘nalgan va ox o‘qi 

bilan faqat bitta umumiy nuqtaga ega bo‘ladi.  

 

 

 

 

5.  D<0, a>0 bo‘lganda parabola shoxlari yuqoriga yo‘nalgan va ox 

o‘qi bilan kesishmagan bo‘ladi. 

 

 

 

6.  D<0, a<0 bo‘lganda parabola shoxlari pastga yo‘nalgan va 

ox o‘qi bilan kesishmagan bo‘ladi.    

 

 

 

 

 

 

Parabola uchi koordinatalari : 

𝒚 = 𝒂𝒙𝟐 + 𝒃𝒙 + 𝒄          𝒙𝟎 = −
𝒃

𝒂
         𝒚𝟎 = −

𝑫

𝟒𝒂
 𝒚𝟎 =

𝟒𝒂𝒄−𝒃𝟐

𝟒𝒂
= 𝒂𝒙𝟎

𝟐 + 𝒃𝒙 + 𝒄 

 

Asosiy qism:  Bizga   𝑓(𝑥) = 𝑥2 va 𝑔(𝑥) = 𝑎 − 𝑥2 , a>0  kvadrat funksiyalar berilgan 

bo‘lsin, va bu funksiyalarning grafiklari orasiga chizish mumkin bo‘lgan to‘g‘ri 
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to‘rtburchakning eng maksimal yuzasini a orqali ifodalang?  Deb savol qo‘yilgan 

bo‘lsin.  

1) Bu funksiyalarning grafigini chizamiz: 𝑓(𝑥) = 𝑥2  funksiyaning grafigi parabola 

bo‘lib, uning uchlari koordinatalar sistemasining markazida yotadi va shoxlari 

yuqoriga yo‘nalgan bo‘ladi.  𝑔(𝑥) = 𝑎 − 𝑥2 bu funksiyaning grafigi ham parabola 

bo‘lib, uning uchi a nuqtada yotadi va shoxlari pastga yo‘nalgan bo‘ladi. 

 

 

      +                                                     =   

 

 

2) Birlashtirgan 

grafiklarimiz orasiga maksimal yuzaga 

erishadigan to‘gri to‘rtburchakni joylashtiramiz.  Chizmadan faydalanib to‘gri 

to‘rtburchakning tomonlarini a va 𝑥1 orqali belgilab olamiz va shu tomonlari orqali 

yuzini ifodalaymiz. 

   To‘gri to‘rtburchakning tomonlari: 

      𝑎 − 𝑥1
2 ,   2𝑥1 . Yuzi:  𝑆 = 2𝑥1(𝑎 − 2𝑥1

2)    ga 

teng bo‘ladi. 

 

 

 

3) Yuza eng maksimal qiymatga erishishi uchun 

uning hosilasini nolga tenglaymiz.  

𝑆′ = (2𝑥1(𝑎 − 2𝑥1
2))

′
= 0 

𝑆′(𝑥1) = (2𝑥1𝑎 − 4𝑥1
3)′ = 0 

(2𝑥1𝑎)′ − (4𝑥1
3)′ = 0 

2𝑎 − 12𝑥1
2 = 0 

2𝑎 = 12𝑥1
2 

𝑥1
2 =

2𝑎

12
=

𝑎

6
 

𝑥1 = √
𝑎

6
 

𝑆 = 2𝑥1(𝑎 − 2𝑥1
2)    formuladagi 𝑥1 ning o‘rniga topilgan qiymatni qo‘yamiz. 

𝑆 = 2𝑥1𝑎 − 4𝑥1
3 

𝑆 = 2√
𝑎

6
𝑎 − 4 (√

𝑎

6
)

3

 



                    T A D Q I Q O T L A R         jahon ilmiy – metodik jurnali    

 

 

       https:// openresearch-hub.com                                  74-son_2-to’plam_Noyabr-2025 155 

ISSN:3030-3613 

𝑆 =
2𝑎√𝑎

√6
−

4𝑎√𝑎

6√6
 

𝑆 =
8𝑎√𝑎

6√6
=

4𝑎√𝑎

3√6
 

𝑆 =
4𝑎√𝑎√6

18
=

2√6𝑎√𝑎

9
 

𝑆 =
2√6𝑎√𝑎

9
.                                                               (1) 

 

Endi esa umumiyroq holatni ko‘ramiz. Bizga   𝑓(𝑥) = 𝑘𝑥2 va 𝑔(𝑥) = 𝑎 − 𝑙𝑥2 , a>0  

kvadrat funksiyalar berilgan bo‘lsin, va “bu funksiyalarning grafiklari orasiga chizish 

mumkin bo‘lgan to‘g‘ri to‘rtburchakning eng maksimal yuzasini a orqali ifodalang?”  

deb savol qo‘yilgan bo‘lsin.  

1) Bu funksiyalarning grafigini chizamiz: 𝑓(𝑥) = 𝑘𝑥2  funksiyaning grafigi 

parabola bo‘lib, uning uchlari koordinatalar sistemasining markazida yotadi va 

shoxlari yuqoriga yo‘nalgan bo‘ladi.  𝑔(𝑥) = 𝑎 − 𝑙𝑥2 bu funksiyaning grafigi 

ham parabola bo‘lib, uning uchi a nuqtada yotadi va shoxlari pastga yo‘nalgan 

bo‘ladi. 

 

 

 

  +                                                 = 

 

 

 

 

2) Birlashtirgan grafiklarimiz orasiga maksimal yuzaga erishadigan to‘gri 

to‘rtburchakni joylashtiramiz. Chizmadan faydalanib to‘gri to‘rtburchakning 

tomonlarini a, k, l va 𝑥1 orqali belgilab olamiz va shu tomonlari orqali yuzini 

ifodalaymiz. 

 

To‘gri to‘rtburchakning tomonlari: 

           𝑎 − 𝑘𝑥1
2 − 𝑙𝑥1

2 ,     2𝑥1 .  

Yuzi:  𝑆 = 2𝑥1(𝑎 − 𝑘𝑥1
2 − 𝑙𝑥1

2)    ga teng bo‘ladi. 

 

3) Yuza eng maksimal qiymatga erishishi uchun 

uning hosilasini nolga tenglaymiz.  
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𝑆′ = (2𝑥1(𝑎 − 𝑘𝑥1
2 − 𝑙𝑥1

2))′ = 0 

𝑆′ = (2𝑎𝑥1 − 2𝑘𝑥1
3 − 2𝑙𝑥1

3)′ = 0 

𝑆′(𝑥1) = (2𝑎𝑥1)′ − (2𝑘𝑥1
3)′ − (2𝑙𝑥1

3)′ = 0 

2𝑎 − 6𝑘𝑥1
2 − 6𝑙𝑥1

2 = 0 

2𝑎 = 6𝑥1
2(𝑘 + 𝑙) 

𝑥1 = √
2𝑎

6(𝑘 + 𝑙)
= √

𝑎

3(𝑘 + 𝑙)
 

𝑥1 = √
𝑎

3(𝑘 + 𝑙)
 

4) 𝑆 = 2𝑥1(𝑎 − 𝑘𝑥1
2 − 𝑙𝑥1

2)   )    formuladagi 𝑥1 ning o‘rniga topilgan qiymatni 

qo‘yamiz. 

 

𝑆 = 2𝑎𝑥1 − 2𝑘𝑥1
3 − 2𝑙𝑥1

3 

𝑆 = 2𝑎√
𝑎

3(𝑘 + 𝑙)
− 2𝑘 (√

𝑎

3(𝑘 + 𝑙)
)

3

− 2𝑙 (√
𝑎

3(𝑘 + 𝑙)
)

3

 

𝑆 = 2𝑎√
𝑎

3(𝑘 + 𝑙)
− 2 (√

𝑎

3(𝑘 + 𝑙)
)

3

(𝑘 + 𝑙) 

𝑆 =
2𝑎√𝑎

√3(𝑘 + 𝑙)
−

2𝑎√𝑎(𝑘 + 𝑙)

3(𝑘 + 𝑙)√3(𝑘 + 𝑙)
 

 

𝑆 =
6𝑎√𝑎(𝑘 + 𝑙) − 2𝑎√𝑎(𝑘 + 𝑙)

3(𝑘 + 𝑙)√3(𝑘 + 𝑙)
 

𝑆 =
4𝑎√𝑎(𝑘 + 𝑙)

3(𝑘 + 𝑙)√3(𝑘 + 𝑙)
 

𝑆 =
4𝑎√𝑎

3√3(𝑘 + 𝑙)
 .                                                  (2) 

 

XULOSA: Ushbu maqolada dastlab biz 𝑓(𝑥) = 𝑥2 va 𝑔(𝑥) = 𝑎 − 𝑥2 parabolalar 

ichiga chizilgan eng katta yuzali to‘g‘ri to‘rtburchakni topish masalasi bilan 

shug‘ullandik. Keyin esa umumiy holda 𝑓(𝑥) = 𝑘𝑥2 va 𝑔(𝑥) = 𝑎 − 𝑙𝑥2 parabolalar 

uchun masalani ko‘rib chiqdik. Ko‘rish mumkinki, keyingi holatda 𝑘 = 𝑙 = 1 deb 

bo‘lgan holda dastlabki holat kelib chiqadi. Haqiqatdan ko‘rish mumkinki, (2) 

formulada 𝑘 = 𝑙 = 1 deb olsak, (1) formula kelib chiqadi.  
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